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अध्याय-15: ठोस आकारों का चित्रण 
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ठोस आकारों का चित्रण 
त्रत्रविमीय आकार 

समतल आकारों के लंबाई और चौडाई जसेै दो मापन होत ेहैं और इसीललए इन्हें द्विविमीय 
आकार कहत ेहैं, जबकक ठोस आकारों के लंबाई, चौडाई और ऊँचाई या गहराई जैसे तीन मापन 

होत ेहैं। इसीललए, इन आकारों को त्रिविमीय आकार कहते हैं। 

उदाहरण: घन, गोला, बेलन, शंकु इत्यादद। 

घन 
ज्यामिति िें घन (cube, क्यबू) एक त्रिआयािी (थ्री-डाइिेन्शनल) वस्तु होिी है जिसके छह 
बराबर आकार के फलक (फेस) होिे हैं और हर फलक एक वर्ग होिा है। घन एक ठोस वस्तु है 
इसजलए यह एक पाश्वीय (hedron) भी है और छह फलक होन ेके कारण यह एक प्रकार का 
षट्फलकी (hexahedron) भी है। 

 
 

गोला 
गोला (sphere) िह ठोस है जजसमें केिल एक तल होता है और इसके तल का प्रत्येक त्रबन्द ु
एक ननजचचत त्रबन्द ुसे समान दरूी पर होता है। इस त्रबन्द ुको गोले का केन्र कहते हैं तथा 
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केन्र से गोले के ककसी त्रबन्द ुकी दरूी को गोले की त्रिज्या कहते हैं। उदाहरण के ललए, गेंद का 
आकार गोल होता है। 

 
बेलन 
वह ठोस िीन आयाि वाली आकृति जिसकी दो ससरे, दो सिान त्रिज्या वाले वृत्ताकार सिह एव ं
एक वक्र आयि सिह से मिलकर बना हो और जिसकी वक्र पृष्ठ Curved हो, उस ठोस आकृति को 
“बेलन” कहि ेहैं। 
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शंकु 
शंकु (cone), एक त्रि-आयािी(त्रिवविीय) संरचना है, िो शीषग तबन्द ुऔर एक आधार (आवश्यक 
नह  ंकक यह आधार वतृ्त ह  हो) को मिलाने वाली रेखाओ ंद्वारा तनर्मिि होिी है। यकद ककसी शंकु 
का आधार एक वृत्त हो िो वह लम्ब वृत्तीय शंकु कहलािा है। यह सिान आधार और ऊंचाई के 
बेलन के 1

3
 भार् के बराबर होिा है। 

 

फलक, ककनारे और शीर्ष 

ठोस आकार के कोने उसके शीर्ष, उसके ढाँचे के रेखाखंड उसके ककनारे (या कोर) तथा उसके 

सपाट पषृ्ठ उसके फलक कहलाते हैं। 

उदाहरण के ललए घन के 8 कोने उसके शीर्ष हैं। घन के ढाचेँ को बनाने िाले 12 रेखाखंड 

उसके ककनारे या कोर कहलात ेहैं। 6 सपाट िगाषकार पषृ्ठ, जो घन की खाल या त्िचा हैं, उसके 

फलक कहलात ेहैं। 

3D वस्तुओ ं के ववमभन्न स्थानों से ववमभन्न दृश्य कदखायी देिे हैं। वह ठोस एक बहुफलक या 
बहुफलकी ( या बहुष्फलक ) कहलािा है, यकद वह केवल बहुभुिीय फलकों से मिलकर ह  बना 
हो। ये फलक ककनारों िें मिलिे हैं, िो रेखाखंड होिे हैं िथा ककनारे तबिंदओु ंपर मिलिे हैं, िो शीषग 
कहलािे हैं। 
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ठोस आकारों सम्बंधी मुख्य अिधारणाएं और पररणाम 
1. ितृ्त, िगष, आयत, चतुर्षज और त्रिरु्ज समतल आकृनतयों के उदाहरण हैं, तथा घन, घनार्, 
गोला, बेलन, शंकु और वपरालमड ठोस आकारों के उदाहरण हैं। 

ितृ्त 
ककसी एक तनजिि तबिंद ुसे सिान दूर  पर स्थस्थि तबिंदओु ंका तबन्दपुथ वृत्त कहलािा है। यह तनजिि 
तबिंद,ु वृत्त का कें द्र कहलािा है, कें द्र और वृत्त की पररमध के ककसी भी तबन्द ुके बीच की दरू  वृत्त की 
त्रिज्या कहलािी है। वतृ्त एक साधारण बंद वक्र होिा है िो सििल को दो क्षिेों िें ववभाजिि करिा 
है: एक आंिररक और एक बाहर । 

 
वगग 
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वर्ग एक सिान्तर चिभुुगि होिा है िथा एक चक्रीय चिुभुगि भी होिा है। ककसी वर्ग की भुिा की 
लम्बाई िब क्षेिफल कदया हो। वर्ग की भुिा की िाप = √क्षेिफल एक वर्ग को सिचिुभुगि भी 
कहिे हैं क्यूंकक इसकी सभी भुिावों की लम्बाई बराबर होिी है। 

वगग के सूत्र 

• वर्ग का क्षिेफल = (एक भुिा)² = a² 
• वर्ग का क्षिेफल = 1

2
 × (ववकणो का र्ुणनफल) = 1

2
 × AC × BD 

• वर्ग की पररमिति = 4 × a 
• वर्ग का ववकणग = एक भुिा × √2 = a × √2 
• वर्ग का ववकणग = √2 × वर्ग का क्षिेफल 

 

 

आयत 
ऐसा चतुरु्षज जजसके चारों अन्तःकोण समकोण (= 90° के) हों उसे आयत (Rectangle) कहते 
हैं। आयत एक ऐसा चतुरु्षज है जजसकी आमने सामने की रु्जाएं समातंर होती है, "आयत" 
कहलाता है। 
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चतुर्ुगज 
चार भुिाओ ंसे घघरे सििल क्षिे को चिुभुगि कहि ेहैं। चिुभुगि िें चार भुिाएं िथा चार कोण 
होिे हैं। 
चिुभुगि के चारों कोणों का योर्फल 360° होिा हैं। 

 
कदए हुए चिुभुगि िें दो ववकणग खीचें र्ए हैं पहल ेववकणग को AC िथा दसूरे ववकणग को BD नाि 
से प्रदर्शशि करिे हैं। 
चिुभुगि की ऐसी दो भिुाएँ जिसका कोई उभयतनष्ठ तबिंद ुन हो सम्मखु भुिाएँ कहलािी हैं। 
AB, CD के सम्मुख भिुाएँ हैं एवं AD, BC के सम्मुख भुिाएँ हैं। 

चतुर्ुगज के सूत्र 
चिुभुगि का क्षिेफल = 1

2
× ववकणों का र्ुणनफल 
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चिुभुगि के क्षेिफल = 1
2
× d(h1 + h2) 

त्रत्ररु्ज 
िीन भुिाओ ंसे बनी एक बन्द आकृति को त्रिभुि कहिे हैं। त्रिभुि िें 3 भुिाएँ, 3 कोण और 3 
ह  शीषग होिे हैं। त्रिभिु सबसे कि भुिाओ ंसे बनने वाली एक बन्द आकृति (बहुभुि) है। त्रिभिु 
के िीनों आन्तररक कोणों का योर् 180° होिा है। 

 
त्रिभुि के प्रकार (types of triangles in hindi) 
त्रिभुि के 6 प्रकार (भदे) होिे हैं : 
1. सिबाहु त्रिभुि (Equilateral triangle) 
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सिबाहु त्रिभिु एक ऐसा त्रिभुि होिा है जिसकी िीनों भुिाएं सािान िाप की होिी है एवं िीनों 
कोण बराबर 60 कडग्री के होिे है। एक सिबाहु त्रिभुि को एक ववशषे प्रकार का सिद्वद्वबाहु 
त्रिभुि भी कहा िा सकिा है क्योंकक इसकी दो ह  नह  ंिीनों भुिाए ंसािान होिी हैं। 
एक सिबाहु त्रिभुि कक सार  भुिाएं सािान होिी हैं। 
एक सिबाहु त्रिभुि के सारे कोण भी सिान िाप के होिे हैं। 
इस त्रिभुि के हर कोण का िाप 60 कडग्री होिा है। िैसा कक हि िानिे है की एक त्रिभिु के 
िीनों कोणों का योर् 180 होिा है एवं सिबाहु त्रिभुि िें िीनों कोण सिान होिे हैं। अिः हर एक 
कोण 60 कडग्री का होर्ा। 
2. सिद्वद्वबाहु त्रिभिु (Isosceles triangle) 

 
ऐसा त्रिभुि जिसकी दो भुिाएं एवं दो कोण बराबर होिे हैं वह त्रिभिु सिद्वद्वबाहु त्रिभिु कहलािा 
है। िैसा की हि सिझ सकिे हैं की इस त्रिभुि िें दो भुिाएं सिान होिी हैं जिससे ये अपन े
सािने वाले कोणों का िाप भी सिान कर देिी हैं। 
एक सिद्वद्वबाहु त्रिभिु कक सािान भुिाओ ंके सािने वाले कोणों का िाप भी सिान होिा है। 
अर्र हि शीषग से आधार पर एक लांब बनायेंर्े िो वह आधार को दो बराबर भार्ों िें ववभाजिि 
कर देर्ा। 
आधार पर बनाया र्या लम्ब शीषग पर बन ेकोण को द्वद्वभाजिि कर देिा है। 
3. ववषि बाहू त्रिभुि (Scalene triangle) 
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ऐसा त्रिभुि जिसकी सार  भुिाए ंअसिान होिी हैं वह त्रिभुि ववषिबाहू त्रिभिु कहलािा है। इस 
त्रिभुि के अन्दर के िीनों कोण अलर् िाप के होिे हैं अथागि कोई भी कोण सिान नह  ंहोिा है। 
4. न्यूनकोण त्रिभुि (Acute triangle) 

 
ऐसा त्रिभुि जिसके प्रत्येक कोण न्यूनकोण अथागि 0 से 90 कडग्री के बीच िें होिा है। ऐसा त्रिभुि 
न्यूनकोण त्रिभुि कहलािा है। 
5. सिकोण त्रिभुि (Right angle triangle) 
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िैसा कक इस त्रिभुि के नाि से ह  प्रिीि हो रहा है की इस त्रिभिु का एक कोण सिकोण होिा है 
एवं बचे हुए दो कोण न्यूनकोण होिे हैं। िसैा कक हि िान्र्िे हैं सिकोण का अथग 90 अंश का 
कोण होिा है। ऐसा त्रिभुि सिकोण त्रिभुि कहलािा है। 
6. अमधककोण त्रिभिु (Obtuse triangle) 

 
ऐसा त्रिभुि जिसका एक कोण अमधक कोण होिा है अथागि एक कोण का िान 90 अंश से ज्यादा 
होिा है इस प्रकार का त्रिभुि अमधक कोण त्रिभुि कहलािा है। 

2. समतल आकृनतयों की दो विमाएँ होती हैं तथा ठोस आकारों की तीन विमाएँ होती हैं। 

3. ठोस आकार के कोने उसके शीर्ष, उसके ढाँचें के रेखाखंड उसके ककनारे तथा उसके सपाट 

पषृ्ठ उसके फलक कहलाते हैं। 
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4. ठोस का एक जाल दो विमाओं में एक ऐसा ढाँचा (या रूप रेखा) है, जजसे मोडकर िह ठोस 

प्राप्त हो जाता है। एक ही ठोस के अनेक प्रकार के जाल हो सकत ेहैं। 

5. िास्तविक रूप से, ठोस आकारों को सपाट पषृ्ठों पर खींचा जा सकता है। हम इसे 3-D 
ठोस का 2-D ननरूपण कहत ेहैं। 

6. एक ठोस के दो प्रकार के चचि बनाना संर्ि है: 

(a) एक नतयषक चचि, जजसमें लंबाइया ँसमानुपाती नही ंहोती हैं । कफर र्ी यह ठोस के रुप के 

बारे में सर्ी महत्िपूणष जानकारी प्रदान कर देता है। 

(b) एक समदरूीक चचि को एक समदरूीक त्रबदंकुकत कागज़ पर खींचा जाता है, जजसका एक 

प्रनतदशष इस पुस्तक के अतं में ददया गया है। ककसी ठोस के एक समदरूीक चचि में लंबाइयों 
को समानुपाती रखा जाता है। 

7. ठोस आकारों का चचिण एक बहुत ही उपयोगी कौशल है। आपको ठोस आकार के निपे हुए 

र्ाग ददखाई दे जान ेचादहए। 

8. एक ठोस के विलर्न्न र्ागों को अनेक विचियों से देखा जा सकता है। 

(a) एक विचि यह है कक ददए हुए आकार को काट ललया जाए। इससे हमें ठोस का एक 

अनुप्रस्थ-काट प्राप्त हो जाती है। 

(b) एक अन्य विचि यह है कक एक 3-D आकार की एक 2-D िाया देखी जाए। 

(c) तीसरी विचि यह है कक ठोस आकार को विलर्न्न कोणों से देखा जाए। देखे गए आकार 
का सामन ेका दृचय, पाचिष दृचय और ऊपर का दृचय हमें उस आकार के बारे में बहुत अचिक 

जानकारी प्रदान कर सकत ेहैं। 
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NCERT SOLUTIONS 

प्रश्नावली 15.1 (पृष्ठ संख्या 297-298) 

प्रश्न 1. उन िालों को पहचातनए, जिनका प्रयोर् करके आप घनों को बना सकिे हैं (इन िालों के 
प्रतिरूप काट कर ऐसा करने का प्रयास कीजिए): 

 
उत्तर- (ii), (iii), (iv) और (vi) िालों के प्रयोर् से घन बना सकिे हैं। 

प्रश्न 2. पासे (dice) ऐसे घन होिे हैं, जिनके प्रत्येक फलक पर तबन्द ु(dots) अकंकि होिे हैं। एक 
पासे के सम्मुख फलकों पर अंककि तबन्दओु ंकी संख्याओ ंका योर् सदैव 7 होिा है। यहा,ँ पास े
(घनों को बनाने के जलए, दो िाल कदए िा रहे हैं। प्रत्येक वर्ग िें जलखी संख्या उस बक्स ेके तबन्दओु ं
को दशागिी है। 

 
यह याद रखिे हुए कक पासे के सम्मुख फलकों की संख्याओ ंका योर् सदैव 7 होिा है, ररक्त 
स्थानों पर उपयुक्त संख्याएँ जलखखए। 
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उत्तर- ररक्त स्थानों िें भर  संख्याएँ नीचे कदखाई र्ई है। 

 
प्रश्न 3. क्या यह पासे के जलए एक िाल हो सकिा | है? अपने उत्तर को स्पष्ट कीजिए। 

उत्तर- नह ,ं क्योंकक पासे के सम्मुख फलकों का योर् 7 होिा है। यहा ँएक युग्म पर 1 और 4 हैं 
और इनका | योर् 5 है (# 7) और दूसरे युग्म के फलकों पर 3 और 6 हैं और इनका योर् 9 है ( 
7) 

प्रश्न 4. यहा ँएक घन बनाने के जलए, एक अधूरा िाल कदया र्या है। इसको कि-से-कि दो ववमभन्न 
ववमधयों से पूरा कीजिए। याद रखखए कक घन के 6 फलक होिे हैं। यहा ँइस िाल िें ककिने फलक 
कदए हुए हैं? (दो पृथक्-पृथक् मचि द जिए। कायग को सरल बनाने के जलए, आप वर्ाांककि कार्ि 
का प्रयोर् कर सकिे हैं।) 

उत्तर- िाल िें िीन फलक कदखाए र्ए हैं। नीचे कदए िाल से घन बना सकिे हैं: 

 
प्रश्न 5. िालों को उपयुक्त ठोसों से मिलान कीजिए: 
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उत्तर- 

(a) - (ii), 

(b) - (iii), 

(c) - (iv), 

(d) - (i) 

प्रश्नावली 15.2 (पृष्ठ संख्या 301-302) 

प्रश्न 1. एक सिदूर क तबन्दकुकि कार्ि का प्रयोर् करिे हुए, तनम्नजलखखि आकृतियों िें से प्रत्येक 
का एक सिदरू क मचि खीमंचए: 

SHIVOM CLASSES - WhatsApp for Notes (8696608541)

SHIV
OM C

LASSES

86
96

60
85

41



 

(15) 
 

ठोस आकारों का चित्रण 15

4 

 
उत्तर- प्रत्येक आकार की एक सिदरू क आकृति तनम्न है: 
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प्रश्न 2. ककसी घनाभ की वविाएँ 5 cm, 3 cm और 2 cm हैं। इस घनाभ के िीन मभन्न-मभन्न 
सिदरू क मचि खीमंचए। 

उत्तर- एक घनाभ जिसकी वविाएँ 5 cm, 3 cm और 2 cm हैं, उस घनाभ के तनम्न िीन सिदरू क 
मचि हैं: 

 
प्रश्न 3. 2 cm ककनारों वाले िीन घनों को परस्पर सटा कर रखिे हुए एक घनाभ बनाया र्या है। 
इस घनाभ का एक तियगक अथवा एक सिदरू क मचि खीमंचए। 

उत्तर- 2 cm ककनारों वाले िीन घनों को परस्पर सटा कर बनाया र्या घनाभ: 

 
प्रश्न 4. तनम्नजलखखि सिदरू क आकारों िें से प्रत्येक के जलए, एक तियगक मचि खीमंचए: 
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उत्तर- 

 
प्रश्न 5. तनम्नजलखखि िें से प्रत्येक के जलए,  

i. एक तियगक मचि और  
ii. एक सिदरू क मचि खीमंचए: 

a. 5 cm, 3 cm और 2 cm वविाओ ंवाला एक घनाभ (क्या आपका मचि अद्वद्विीय है?) 
b. 4 cm लमे्ब ककनारे वाला एक घन। 

उत्तर- 

a.  
i. 5 cm, 3 cm और 2 cm वविाओ ंवाले घनाभ का तियगक मचि । 
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यह मचि अद्वद्विीय नह  ंहै। 

ii. उपयुगक्त घनाभ का सिदूर क मचि । 

 
b.  

i. 4 cm लमे्ब ककनारे वाल ेघन का तियगक मचि । 

 
ii. उपयुगक्त घन का सिदरू क मचि। 

 

प्रश्नावली 15.3 (पृष्ठ संख्या 304) 

प्रश्न 1. आपको कौनसी अनुप्रस्थ काट प्राप्त होिी है, िब आप तनम्नजलखखि ठोसों को 

i. ऊर्ध्ागधर रूप से और  
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ii. क्षैतिि रूप से काटिे हैं?  
a. एक ईंट  
b. एक र्ोल सेब  
c. एक पासा  
d. एक बेलनाकार पाइप 
e. एक आइसक्रीि शंकु। 

उत्तर- 

 

प्रश्नावली 15.4 (पृष्ठ संख्या 305-306) 

प्रश्न 1. तनम्नजलखखि ठोसों के ठीक ऊपर एक िलिा हुआ बल्ब रखा र्या है। प्रत्येक स्थस्थति िें 
प्राप्त छाया के आकार का नाि बिाइए। इस छाया का एक रफ मचि बनाने का प्रयास कीजिए।( 
पहल ेआप प्रयोर् करने का प्रयास करें और कफर उत्तर दें।) 
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उत्तर- िब बल्ब ठोसों के ऊपर िलिा हुआ रखा है : 

र्ेंद: इसकी छाया वृत्त की िरह प्रिीि होर्ी। 

बेलनाकार पाइप: इसकी छाया आयि की िरह की होर्ी। 

पुस्तक: इसकी छाया वर्ग की िरह की होर्ी। 

प्रश्न 2. यहा ँकुछ 3-D वस्तुओ ंकी छायाएँ द  र्ई हैं िो उन्हें एक ओवरहैड प्रोिेक्टर के लैंप (बल्ब) 
के अन्तर्गि या नीच ेरख कर प्राप्त की र्ई हैं। प्रत्येक छाया से मिलान वाले ठोस की पहचान 
कीजिए। (इनिें एक से अमधक उत्तर हो सकिे हैं।) 

 
उत्तर- ठोसों का मिलान नीचे कदया र्या है :  

i. एक र्ेंद, एक प्लेट आकद। 
ii. एक घन, एक पुस्तक आकद। 
iii. एक शंकु, एक िोकर की टोपी आकद। 
iv. एक बेलनाकार पाइप, एक घनाभ आकद। 

प्रश्न 3. िाचँ कीजिए कक क्या ये कथन सत्य हैं: 

i. एक घन एक आयि के आकार की छाया दे सकिा है। 
ii. एक घन एक षडु्भि के आकार की छाया दे सकिा है। 

उत्तर- 

i. सत्य, 
ii. असत्य। 
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