
गणित 
अध्याय-7 : समाकलन 
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समाकलन 

समाकलन, अवलोकन की ववपरीत क्रिया है 

अवलोकन गणित में हम एक फलन का अवलोकन गुिंक ननकलता है, जबकी समाकलन 
गणित में हम उस फलन को ज्ञात करते है णजसका अवलोकन गुिाकं क्रिया हो। 

समाकलन की परिभाषा 

यह एक ववशेष प्रकार की योग क्रिया है णजसमें अत्यिु (Infinitesimal) मान वाली क्रकन्तु 
गगनती में अत्यगिक चर राणशयों को जोडा जाता है। 

इसका एक प्रमुख उपयोग विाकार क्षेत्रों का क्षेत्रफल तथा आयतन ननकालने में होता है। 
समाकलन को अवकलन की व्युत्क्रम सकं्रिया की तरह भी समझा जा सकता है। 

 
समाकलन के प्रकाि- 

1. पररमेय फलन 
2. अपररमेय फलन 
3. लघुगिकीय फलन 
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4. चरघातांकी फलन 
5. त्रत्रकोिगमत्तीय फलन 
6. हाइपरबोणलक फलन 
7. इन्वसस हाइपरबोणलक फलन 
8. प्रनतवतसन सूत्र (ररकससन फॉमूसले) 

समाकलन के सूत्र (Integration Formulas) 
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समाकलन के मूलभूत प्रमेय 

1. अवलोकन और समाकलन की क्रिया एक िूसरे को प्रकट करती है 
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2. एक चर व् एक फलन के गुिनफल का समाकलन उस चर के बराबर होता है| 

 
3. िो फलनों के योग तथा अंतर ्का समाकलन 
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अथासत िो फलनों के योगफल या समाकलन उन फलनों के समाकलन के योगफल या अंतर ्के 
बराबर होता है 

 
उदाहिण: ननम्न फलनों का x के सापके्ष समाकलन 
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उदाहिण: 

 
उदाहिण: 
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उदाहिण: 

 
उदाहिण: 

 
उदाहिण: 
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उदाहिण: 

 

 
उदाहिण: 
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उदाहिण: 
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प्रततस्थापन तिधि द्वािा समाकलन 

जब हमें ऐसे फलनों का समाकल ज्ञात करना होता है जो क्रकसी प्रामाणिक रूप में नही ंहोते 
अथवा सरलता से प्रामाणिक रूप ग्रहि नही ंकरते, तब हम समाकलन चर x को क्रकसी िसूरे चर 
1 के उगचत फलन के रूप में व्यक्त करते हैं। ऐसा करना प्रनतस्थापन (Substitution) करना 
कहलाता है। उगचत प्रनतस्थापन का कोई ननणित ननिासररत ननयम नही ंहै। इस सन्दभस में अनुभव 
ही सवसश्रेष्ठ ननिेश का कायस करता है। उगचत प्रनतस्थापन के बाि प्राप्त फलन ऐसा होता है क्रक 
प्रामाणिक सतू्रों की सहायता से उसका समाकलन करना सरल हो जाता है। 

प्रततस्थापन तिधि 
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उदाहिण: 

 

 
उदाहिण: 

 

SHIVOM CLASSES - WhatsApp for Notes (8696608541)

SHIV
OM C

LASSES

86
96

60
85

41



 

(13) 
 

समाकलन 07 

 
उदाहिण: 

 

 
उदाहिण: 
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उदाहिण: 
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उदाहिण: 

 

 
उदाहिण: 

 

SHIVOM CLASSES - WhatsApp for Notes (8696608541)

SHIV
OM C

LASSES

86
96

60
85

41



 

(16) 
 

समाकलन 07 

 
उदाहिण: 

 

 
उदाहिण: 
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उदाहिण: 

 

 
उदाहिण: 
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उदाहिण: 
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उदाहिण: 

 

 
उदाहिण: 
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उदाहिण:  

 

 
 

SHIVOM CLASSES - WhatsApp for Notes (8696608541)

SHIV
OM C

LASSES

86
96

60
85

41



 

(21) 
 

समाकलन 07 

उदाहिण: 

 

 
उदाहिण: 
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उदाहिण: 

 

 
उदाहिण: 
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उदाहिण: 

 

 
उदाहिण: 
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उदाहिण: 

 

 
उदाहिण: 
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उदाहिण: 

 
उदाहिण: 
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उदाहिण: 
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उदाहिण: 
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उदाहिण: 
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NCERT SOLUTIONS 

प्रश्नावली 7.1 (पृष्ठ संख्या 315-316) 

ननम्नणलखखत फलन के प्रनतअवकलज (समाकलन) ननरीक्षि ववगि द्वारा ज्ञात कीणजए। 

प्रश्न 1. sin 2x 

उत्तर- 

 
प्रश्न 2. cos 3x 

उत्तर- 

 
प्रश्न 3. e2x 

उत्तर- 
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प्रश्न 4. (ax + b)2 

उत्तर- 

 
प्रश्न 5. sin 2x − 4e3x 

उत्तर- 

 
ननम्नणलखखत समाकलन को ज्ञात कीणजए: 

प्रश्न 6. ∫(4e3x + 1)dx 
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उत्तर- 

 
प्रश्न 7. ∫ x2 (1 −

1

x2) dx 

उत्तर- 

 
प्रश्न 8. ∫(ax2 + bx + c)dx 

उत्तर- 

 
प्रश्न 9. ∫(2x2 + ex)dx 

उत्तर- 

 

प्रश्न 10. ∫ (√x −
1

√x
)

2
𝑑𝑥 

उत्तर- 
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प्रश्न 11. ∫ x3+5x2−4

x2 dx 

उत्तर- 

 

प्रश्न 12. ∫ x3+3x+4

√x
dx 

उत्तर- 
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प्रश्न 13. ṣ ∫
x3−x2+x−1

x−1
dx 

उत्तर- 

 
प्रश्न 14. ∫(1 − x)√x dx 

उत्तर- 

 
प्रश्न 15. ∫ √x (3x2 + 2x + 3)dx 

उत्तर- 

SHIVOM CLASSES - WhatsApp for Notes (8696608541)

SHIV
OM C

LASSES

86
96

60
85

41



 

(35) 
 

समाकलन 07 

 
प्रश्न 16. ∫(2x − 3 cos x + ex)dx 

उत्तर- 

 
प्रश्न 17. ∫(2x2 − 3 sin x + 5√x)dx 

उत्तर- 
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प्रश्न 18. ∫ sec x (sec x + tan x)dx 

उत्तर- 

 

प्रश्न 19. ∫ sec2 𝑥

cosec2𝑥
dx 

उत्तर- 

 
प्रश्न 20. ∫ 2−3 sin x

cos x
dx 

उत्तर- 
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सही उत्तर का चयन कीणजए: 

प्रश्न 21. 

 
उत्तर- 
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प्रश्न 22. 

 
उत्तर- 
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प्रश्नावली 7.2 (पृष्ठ संख्या 321-322) 

फलन का समाकलन ज्ञात कीणजए- 

प्रश्न 1. 2x

1+x2 

उत्तर-  

 

प्रश्न 2. (log x)2

x
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 3. 1

x + x log x
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 4. sin x sin(cos x) 
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उत्तर- 

 
प्रश्न 5. sin(ax + b) cos(ax + b) 

उत्तर- 

 
प्रश्न 6. √ax + b 

उत्तर- 
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प्रश्न 7. x√x + 2 

उत्तर- 

 
प्रश्न 8. x√1 + 2x2 

उत्तर- 
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प्रश्न 9. (4x + 2)√x2 + x + 1 

उत्तर- 

 
प्रश्न 10. 1

x−√x
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 11. x

√x+4
,x > 0 
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उत्तर- 

 

प्रश्न 12. (x3 − 1)
1

3
x5 

उत्तर- 
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प्रश्न 13. x2

(2+3x3)3 

उत्तर- 

 
प्रश्न 14. 1

x(log x)m ,x > 0,m ≠ 1 

उत्तर- 

 
प्रश्न 15. x

9−4x2 
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उत्तर- 

 
प्रश्न 16. e2x+3 

उत्तर- 

 
प्रश्न 17. x

ex2 

उत्तर- 

 

प्रश्न 18. etan−1 𝑥

1+x2  

उत्तर- 
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प्रश्न 19. e2x−1

e2x+1
 

उत्तर- 

 

प्रश्न 20. e2x−e−2x

e2x+e−2x 

उत्तर- 

 
प्रश्न 21. tan2(2x − 3) 

उत्तर- 

 

SHIVOM CLASSES - WhatsApp for Notes (8696608541)

SHIV
OM C

LASSES

86
96

60
85

41



 

(47) 
 

समाकलन 07 

 
प्रश्न 22. sec2(7 − 4x) 

उत्तर- 

 

प्रश्न 23. sin−1 𝑥

√1−x2
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 24. 2 cos x−3 sin x

6 cos x+4 sin x
 

उत्तर- 

 

SHIVOM CLASSES - WhatsApp for Notes (8696608541)

SHIV
OM C

LASSES

86
96

60
85

41



 

(48) 
 

समाकलन 07 

 
प्रश्न 25. 1

cos2𝑥(1−tan x)2 

उत्तर- 

 

प्रश्न 26. cos √x

√x
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 27. √sin 2x cos 2x 

उत्तर- 
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प्रश्न 28. cos x

√1+sin x
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 29. cot x log sin x 

उत्तर- 
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प्रश्न 30. sin x

1+cos x
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 31. sin x

(1+cos x)2 

उत्तर- 

 
प्रश्न 32. 1

1+cot x
 

उत्तर- 
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प्रश्न 33. 1

1−tan x
 

उत्तर- 
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प्रश्न 34. √tan x

sin x cos x
 

उत्तर- 

 

प्रश्न 35. (1+log x)2

x
 

उत्तर- 

 

प्रश्न 36. (x+1)(x+log x)2

x
 

उत्तर- 

 

SHIVOM CLASSES - WhatsApp for Notes (8696608541)

SHIV
OM C

LASSES

86
96

60
85

41



 

(53) 
 

समाकलन 07 

माना 

 

प्रश्न 37. x3 sin(tan−1 x4)

1+x8  
उत्तर- 

 
सही उत्तर का चयन कीणजए: 

प्रश्न 38.  
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उत्तर- 

 
प्रश्न 39. 

 
उत्तर- 
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प्रश्नावली 7.3 (पृष्ठ संख्या 323-324) 

प्रश्न 1. sin2(2x + 5) 

उत्तर- 

 
प्रश्न 2. sin 3x cos 4x 

उत्तर- 
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प्रश्न 3. cos 2x cos 4x cos 6x 

उत्तर- 

 
प्रश्न 4. sin3(2x + 1) 

उत्तर- 

 
प्रश्न 5. sin3 x cos3 x 
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उत्तर- 

 
प्रश्न 6. sin x sin 2x sin 3x 

उत्तर- 

 
प्रश्न 7. sin 4x sin 8x 

उत्तर- 
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प्रश्न 8. 1−cos x

1+cos x
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 9. cos x

1+cos x
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 10. sin4x 

उत्तर- 
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प्रश्न 11. cos4 2𝑥 

उत्तर- 

 

प्रश्न 12. sin2 𝑥

1+cos x
 

उत्तर- 
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प्रश्न 13. cos 2x−cos 2α

cos x+cos α
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 14. cos x−sin x

1+sin 2x
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 15. tan3 2x sec 2x 

उत्तर- 
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प्रश्न 16. tan4x 

उत्तर- 

 

प्रश्न 17. sin3x+cos3x

sin2xcos2x
 

उत्तर- 
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प्रश्न 18. cos 2x+2 sin2 𝑥

cos2 𝑥
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 19. 1

sin x cos3 𝑥
 

उत्तर- 
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प्रश्न 20. cos 2x

(cos x+sin x)2 

उत्तर- 

 
प्रश्न 21. sin−1(cos x) 

उत्तर- 

 
प्रश्न 22. 1

cos(x−a) cos(x−b)
 

उत्तर- 
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सही उत्तर का चयन कीणजए। 

प्रश्न 23. 

 
उत्तर- 
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प्रश्न 24. 

 
उत्तर- 

 

प्रश्नावली 7.4 (पृष्ठ संख्या 332-333) 

फलन का समाकलन ज्ञात कीणजए- 

प्रश्न 1. 3x2

x6+1
 

उत्तर- 
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प्रश्न 2. 1

√1+4x2
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 3. 1

√(2−x)2+1
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 4. 1

√9−25x2
 

उत्तर- 
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प्रश्न 5. 3x

1+2x4 

उत्तर- 

 

प्रश्न 6. x2

1−x6 

उत्तर- 
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प्रश्न 7. x−1

√x2−1
 

उत्तर- 

 

प्रश्न 8. x2

√x6+a6
 

उत्तर- 
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प्रश्न 9. sec2 𝑥

√tan2 𝑥+4
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 10. 1

√x2+2x+2
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 11. 1

9x2+6x+5
 

उत्तर- 
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प्रश्न 12. 1

√7−6x−x2
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 13. 1

√(x−1)(x−2)
 

उत्तर- 
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प्रश्न 14. 1

√8+3x−x2
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 15. 1

√(x−a)(x−b)
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उत्तर- 

 
प्रश्न 16. 4x+1

√2x2+x−3
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 17. x+2

√x2−1
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उत्तर- 

 
प्रश्न 18. 5x−2

1+2x+3x2 

उत्तर- 
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प्रश्न 19. 6x+7

√(x−5)(x−4)
 

उत्तर- 
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प्रश्न 20. x+2

√4x−x2
 

उत्तर- 
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प्रश्न 21. x+2

√x2+2x+3
 

उत्तर- 
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प्रश्न 22. x+3

x2−2x−5
 

उत्तर- 
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प्रश्न 23. 5x+3

√x2+4x+10
 

उत्तर- 
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प्रश्न 24. 

 
उत्तर- 

 
प्रश्न 25. 
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उत्तर- 

 

प्रश्नावली 7.5 (पृष्ठ संख्या 339-340) 

फलन का समाकलन ज्ञात कीणजए- 

प्रश्न 1. x

(x+1)(x+2)
 

उत्तर- 
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प्रश्न 2. 1

x2−9
 

उत्तर- 
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प्रश्न 3. 3x−1

(x−1)(x−2)(x−3)
 

उत्तर- 

 
(आंणशक गभन्न के रूप में ववभक्त करने पर) 

⇒ 3x - 1 = A(x - 2)(x - 3) + B(x - 1)(x - 3) + C(x - 1)(x - 2) ...(2) 

सवससगमका (2) में (x - 1) = 0 से x = 1 रखने पर, 

3 - 1 = A(1 - 2)(1 - 3) ⇒ 2 = A(-1)(-2) ⇒ A = 1 

पुनः सवससगमका (2) में x - 2 = 0 से x = 2 रखने पर, 

6 - 1 = B(2 - 1)(2 - 3) ⇒ 5 = B(1)(-1) ⇒ B = -5 

सवससगमका (2) में x - 3 = 0 से x = 3 रखने पर, 

9 - 1 = C(3 - 1)(3 - 2) ⇒ 8 = C(2)(1) ⇒ C = 4 

 
प्रश्न 4. x

(x−1)(x−2)(x−3)
 

उत्तर- 
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प्रश्न 5. 2x

x2+3x+2
 

उत्तर- 

 
(आंणशक गभन्न के रूप में ववभक्त करने पर) 

⇒ 2x = A(x + 2) + B(x + 1) ...(2) 

सवससगमका (2) में x + 1 = 0 से x = -1 रखने पर, 

2(-1) = A(-1 + 2) ⇒ -2 = A ⇒ A = -2 

सवससगमका (2) में x + 2 = 0 से x = -2 रखने पर, 

2(-2) = B(-2 + 1) ⇒ B = 4 
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प्रश्न 6. 1−x2

x(1−2x)
 

उत्तर- 

1−x2

x(1−2x)
 यहा ाँ पर अंश तथा हर की घात एकसमान है, अंश को हर से भाग िेने पर, 

 

 

 
(आंणशक गभन्न के रूप में ववभक्त करने पर) 

⇒ 2 - x = A(1 - 2x) + Bx ...(2) 

सवससगमका (2) में x = 0 रखने पर, 2 = A ∴ A = 2 

सवससगमका (2) में x - 2x = 0 से x =
1

2
 रखन ेपर, 3

2
= B ⋅

1

2
  ∴  B = 3 
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प्रश्न 7. x

(x2+1)(x−1)
 

उत्तर- 

 
(आंणशक गभन्न के रूप में ववभक्त करने पर) 

⇒ x = A(x2 + 1) + (Bx + C)(x - 1) 

⇒ x = A(x2 + 1) + B(x2 - x) + C(x - 1) ...(2) 

सवससगमका (2) में x - 1 = 0 से x = 1 रखने पर, 

 
सवससगमका (2) में x2 व x के गुिांक की तलुना करने पर, 

 

SHIVOM CLASSES - WhatsApp for Notes (8696608541)

SHIV
OM C

LASSES

86
96

60
85

41



 

(87) 
 

समाकलन 07 

माना x2 + 1= t, िोनों पक्षों का x के सापेक्ष अवकलन करने पर, 

 
प्रश्न 8. x

(x−1)2(x+2)
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 9. 3x+5

x3−x2−x+1
 

उत्तर- 
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(आंणशक गभन्न के रूप में ववभक्त करने पर) 

 
सवससगमका (2) में x - 1 = 0 से x = 1 रखने पर, 

 
सवससगमका (2) x2 के गुिांकों की तुलना करन ेपर, 

 
प्रश्न 10. 2x−3

(x2−1)(2x+3)
 

उत्तर- 

 
(आंणशक गभन्न के रूप में ववभक्त करने पर) 

 

SHIVOM CLASSES - WhatsApp for Notes (8696608541)

SHIV
OM C

LASSES

86
96

60
85

41



 

(89) 
 

समाकलन 07 

सवससगमका (2) में x - 1 = 0 से x = 1 रखने पर, 

 
प्रश्न 11. 5x

(x+1)(x2−4)
 

उत्तर- 

 
(आंणशक गभन्न के रूप में ववभक्त करने पर) 

 
सवससगमका (2) में x + 1 = 0 से x = -1 रखने पर, 

−5 = A(−1 + 2)(−1 − 2) ⇒ A =
5

3
 

सवससगमका (2) में x + 2 = 0 से x = -2 रखने पर, 
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−10 = B(−2 + 1)(−2 − 2) ⇒ B = −
5

2
 

सवससगमका (2) में x - 2 = 0 से x = 2 रखने पर, 

 

प्रश्न 12. x3+x+1

x2−1
 

उत्तर- चू ाँक्रक x3+x+1

x2−1
 में अंश की घात हर की घात से अगिक है। 

अतः x3 + x + 1 को x2 - 1 से भाग िेते है। 

 

 
(आंणशक गभन्न के रूप में ववभक्त करने पर) 

⇒ 2x + 1 = A(x − 1) + B(x + 1) … (3) 
सवससगमका (3) में x + 1 = 0 से x = -1 रखने पर, 

−2 + 1 = A(−1 − 1) ⇒ −1 = −2A ⇒ A =
1

2
 

सवससगमका (3) में x - 1 = 0 से x = 1 रखने पर, 
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प्रश्न 13. 2

(1−x)(1+x2)
 

उत्तर- 

 
(आंणशक गभन्न के रूप में ववभक्त करने पर) 

⇒ 2 = A(1 + x2) + (Bx + C)(1 - x) 

= A(1 + x2) + B(x - x2) + C(1 - x) ...(2) 

सवससगमका (2) में, x - 1 = 0 से x = 1 रखने पर, 

2 = A(2) ∴ A = 1 

सवससगमका (2) से, x2 तथा x के गुिांकों की तुलना करने पर, 

0 = A - B ∴ B = A = 1 

0 = B - C ∴ C = B = 1 
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प्रश्न 14. 3x−1

(x+2)2 

उत्तर- 

 
प्रश्न 15. 1

x4−1
 

उत्तर- 

 
(आंणशक गभन्न के रूप में ववभक्त करने पर) 

1 = A(x - 1)(x2 + 1) + B(x + 1)(x2 + 1) + (Cx + D)(x + 1)(x - 1) ...(2) 

सवससगमका (2) में, x + 1 = 0 से x = -1 रखने पर, 

1 = A(-1 - 1)(1 + 1) या 1 = A(-4) ⇒ A = −
1

4
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सवससगमका (2) में, x - 1 = 0 से x = 1 रखने पर, 

1 = B(1 + 1)(1 + 1) या 1 = B(2)(2) ⇒ B =
1

4
 

पुनः सवससगमका (2) से, 

1 = A(x3 + x - x2 - 1) + B(x3 + x + x2 + 1) + Cx3 - Cx + Dx2 - D 

िोनों ओर x3 तथा अचर पिों के गुिांकों की तुलना करने पर, 

 
प्रश्न 16. 1

xn+1
 [संकेत: अंश एवं हर को xn - 1 से गिुा कीणजए और xn = t रखखए] 

उत्तर- 
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t = 0, -1 का मान (i) में रखने पर, 

हम जानते है, ⇒ A = 1 & B = -1 

 
प्रश्न 17. cos x

(1−sin x)(2−sin x)
 [संकेत: sinx = t रखखए] 

उत्तर- 

 
⇒ 1 = A(2 - t) + B(1 - t) ...(ii) 

t = 1, 2 का मान (ii) में रखने पर, 

ज्ञात है: A = 1 & B = -1 

 

प्रश्न 18. (x2+1)(x2+2)

(x2+3)(x2+4)
 

उत्तर- 
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माना (2y+5)

(y+3)(y+4)
=

A

y+3
+

B

y+4
 (आंणशक गभन्न के रूप में ववभक्त करन ेपर) 

∴ 2y + 5 = A(y + 4) + B(y + 3) ...(2) 

सवससगमका (2) में, y + 3 = 0 से x = -3 रखने पर, 

-6 + 5 = A.1 ∴ A = -1 

सवससगमका (2) में, y + 4 = 0 से x = -4 रखने पर, 

-8 + 5 = B(-4 + 3) 

⇒ -3 = -B ∴ B = 3 

 
समाकलन करने पर, 
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प्रश्न 19. 2x

(x2+1)(x2+3)
 

उत्तर- माना I = ∫
2x

(x2+1)(x2+3)
dx 

माना x2 = t, 

िोनों पक्षों का x के सापेक्ष अवकलन करने पर, 2x dx = dt 

 
(आंणशक गभन्न के रूप में ववभक्त करने पर) 

1 = A(t + 3) + B(t + 1) ...(2) 

सवससगमका (2) में t + 1 = 0 से t = -1 रखने पर, 

1 = A(-1 + 3) ⇒ 1 = 2A ∴ A =
1

2
 

सवससगमका (2) में t + 3 = 0 से t = -3 रखने पर, 

1 = B(-3 + 1) ⇒ 1 = -2A ∴ A = −
1

2
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प्रश्न 20. 1

x(x4−1)
 

उत्तर- 

 
माना x4 = t, 

िोनों पक्षों का x के सापेक्ष अवकलन करने पर, 4x3 dx = dt 

 
(आंणशक गभन्न के रूप में ववभक्त करने पर) 

या 1 = A(t - 1) + Bt ...(2) 

सवससगमका (2) में t = 0 रखने पर, 

1 = A(-1) ∴ A = -1 

सवससगमका (2) में t - 1 = 0 से t = 1 रखने पर, 

1 = B.1 ∴ B = 1 
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प्रश्न 21. 1

(ex−1)
 [संकेत: ex = t रखखए] 

उत्तर- ∫ 1

ex−1
dx = ∫

e−x

1−e−x dx (e-x से अंश और हर में गुिा करने पर) 

 
सही उत्तर का चयन कीणजए। 

प्रश्न 22. 

 
उत्तर- 

 
प्रश्न 23. 
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उत्तर- 

 

 
⇒ 1 = A(x2 + 1) + (Bx + C)(x) 

माना x = 0, 1 = A ⇒ A = 1 

गुिांक की तुलना करन ेपर x2 and x; B = -1 and C = 0 

 

प्रश्नावली 7.6 (पृष्ठ संख्या 344-345) 

फलन का समाकलन कीणजए। 

प्रश्न 1. x sin x 

उत्तर- 
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समाकलन 07 

 
प्रश्न 2. x sin 3x 

उत्तर- 

 
x को पहला फलन तथा sin 3x को िसूरा फलन लेकर खण्डशः समाकलन ववगि स े

 
प्रश्न 3. x2ex 

उत्तर- 

 
x2 को पहला फलन तथा ex को िूसरा फलन लेकर खण्डशः समाकलन करने पर, 
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प्रश्न 4. x log x 

उत्तर- 

 
प्रश्न 5. x log 2x 

उत्तर- 

 
log 2x को पहला फलन तथा x को िूसरा फलन लेकर खण्डशः समाकलन करने पर, 
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प्रश्न 6. x2 log x 

उत्तर- 

 
प्रश्न 7. x sin−1 𝑥 

उत्तर- 
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प्रश्न 8. x tan−1 𝑥 

उत्तर- 

 
प्रश्न 9. x cos−1 𝑥 

उत्तर- 

 
प्रश्न 10. (sin−1 𝑥)2 
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उत्तर- 

 

प्रश्न 11. x cos−1 𝑥

√1−x2
 

उत्तर- 
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प्रश्न 12. x sec2 𝑥 

उत्तर- 

 
x को पहला फलन तथा sec2 x को िूसरा फलन लेकर खण्डश: समाकलन करने पर, 

 
प्रश्न 13. tan−1x 

उत्तर- 

 
प्रश्न 14. x(log x)2 

उत्तर- 

 
(logx)2 को पहला फलन तथा x को िूसरा फलन लेकर खण्डश: समाकलन करने पर, 
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प्रश्न 15. (x2 + 1) log x 

उत्तर- 

 
(log x) को पहला फलन तथा (x2 + 1) को िूसरा फलन लेकर खण्डश: समाकलन करने पर, 

 
प्रश्न 16. ex(sin x + cos x) 

उत्तर- 
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प्रश्न 17. xex

(1+x)2 

उत्तर- 

 
(

1

1+x
) को पहला फलन तथा ex को िूसरा फलन लकेर खण्डशः समाकलन करने पर, 

 
प्रश्न 18. ex (

1+sin x

1+cos x
) 

उत्तर- 
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प्रश्न 19. ex (

1

x
−

1

x2) 

उत्तर- 
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प्रश्न 20. (x−3)ex

(x−1)3  

उत्तर- 

 
प्रश्न 21. e2x sin x 

उत्तर- 

 
खण्डशः समाकलन द्वारा 

 
पुनः खण्डशः समाकलन द्वारा 
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प्रश्न 22. sin−1 (

2x

1+x2) 

उत्तर- 

 
खण्डशः समाकलन द्वारा 
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सही उत्तर का चयन कीणजए। 

प्रश्न 23. 

 
उत्तर- 

 
प्रश्न 24. 

 
उत्तर- 
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प्रश्नावली 7.7 (पृष्ठ संख्या 346-347) 

फलन का समाकलन कीणजए। 

प्रश्न 1. √4 − x2 

उत्तर- 

 
प्रश्न 2. √1 − 4x2 

उत्तर- 

 
प्रश्न 3. √x2 + 4x + 6 

उत्तर- 
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प्रश्न 4. √x2 + 4x + 1 

उत्तर- 

 
प्रश्न 5. √1 − 4x + x2 

उत्तर- 

 
प्रश्न 6. √x2 + 4x − 5 

SHIVOM CLASSES - WhatsApp for Notes (8696608541)

SHIV
OM C

LASSES

86
96

60
85

41



 

(114) 
 

समाकलन 07 

उत्तर- 

 
प्रश्न 7. √1 + 3x − x2 

उत्तर- 

 
प्रश्न 8. √x2 + 3x 

उत्तर- 
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प्रश्न 9. √1 +
x2

9
 

उत्तर- 

 
सही उत्तर का चयन कीणजए। 

प्रश्न 10. 

 
उत्तर- 
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प्रश्न 11. 

 
उत्तर- 

 

प्रश्नावली 7.8 (पृष्ठ संख्या 351) 

योग की सीमा के रूप में ननम्नणलखखत ननणित समाकलन का मान ज्ञात कीणजए। 

प्रश्न 1. ∫ x dx
b

a
 

उत्तर- 
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प्रश्न 2. ∫ (x + 1)dx

5

0
 

उत्तर- 

 
यहा ाँ a = 0, b = 5, f(x) = (x + 1) और nh = b - a = 5 - 0 = 5 
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प्रश्न 3. 

 
उत्तर- 

यहा ाँ f(x) = x2, a = 2, b = 3 और nh = b - a = 3 - 2 = 1 
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प्रश्न 4. ∫ (x2 − x)dx

4

1
 

उत्तर- 
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प्रश्न 5. ∫ (x2 − x)dx
4

1
 

उत्तर- 

 

 
यहा ाँ, a = -1, b = 1 और f(x) = ex 
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प्रश्न 6. ∫ (x + e2x)dx

4

0
 

उत्तर- 
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प्रश्नावली 7.9 (पृष्ठ संख्या 354-355) 

ननणित समाकलन का मान ज्ञात कीणजए। 

प्रश्न 1. ∫ (x + 1)dx
1

−1
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 2. ∫ 1

x
dx

3

2
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 3. ∫ (4x3 − 5x2 + 6x + 9)dx

2

1
 

उत्तर- 
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प्रश्न 4. ∫ sin 2x dx
π

4
0

 

उत्तर- 

 

प्रश्न 5. ∫ cos 2x dx
π

2
0

 

उत्तर- 

 
प्रश्न 6. ∫5

4
ex dx 

उत्तर- 

 

प्रश्न 7. ∫ tan x dx
π

4
0
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उत्तर- 

 

प्रश्न 8. ∫ cosec x dx
π

4
π

6

 

उत्तर- 

 
प्रश्न 9. ∫ dx

√1−x2

1

0
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 10. ∫ dx

1+x2

1

0
 

उत्तर- 
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प्रश्न 11. ∫ dx

x2−1

3

2
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 12. 

 
उत्तर- 
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प्रश्न 13. ∫ x dx

x2+1

3

2
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 14. ∫ 2x+3

5x2+1
dx

1

0
 

उत्तर- 
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प्रश्न 15. ∫ x e
1

0

x2

dx 

उत्तर- 

 
जब x = 1, तो t = 1, तथा जब x = 0, तो t = 0 

 

प्रश्न 16. ∫ 5x2

x2+4x+3

2

1
 

उत्तर- 
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(आंणशक गभन्न के रूप में ववभक्त करने पर) 

 
सवससगमका (2) x + 3 = 0 से  

 
सवससगमका (2) x + 1 = 0 से x = -1 रखने पर, 

 
सवससगमका (1) से, 

 

प्रश्न 17. ∫ (2 sec2 x + x3 + 2)dx
π

4
0

 

उत्तर- 
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प्रश्न 18. ∫ (sin2 x

2
− cos2 x

2
) dx

π

0
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 19. ∫ 6x+3

x2+4

2

0
 

उत्तर- 
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प्रश्न 20. ∫ (x ex + sin

πx

4
) dx

1

0
 

उत्तर- 

 
x को पहला फलन तथा ex को िसूरा फलन लेकर खण्डशः समाकलन करने पर, 
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सही उत्तर का चयन कीणजए। 

प्रश्न 21. 

 
उत्तर- 

 
प्रश्न 22. 
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उत्तर- 

 

प्रश्नावली 7.10 (पृष्ठ संख्या 357) 

समाकलन का मान प्रनतस्थापन का उपयोग करते हुए ज्ञात कीणजए। 

प्रश्न 1. ∫ x

x2+1
dx

1

0
 

उत्तर- 

 
माना x2 + 1 = t, ⇒ 2x dx = dt 

जब x = 1, तो t = 2 तथा जब x = 0, तो t = 1 

 

प्रश्न 2. ∫ √sin ϕ
π

2
0

cos5 ϕ  d  

उत्तर- 
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प्रश्न 3. ∫ sin−1 (

2x

1+x2)
1

0
dx 

उत्तर- 
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प्रश्न 4. ∫ 𝑥
2

0
√x + 2dx (x + 2= t2 रखखए) 

उत्तर- 
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प्रश्न 5. ∫ sin x

1+cos2 𝑥
dx

π

2
0

 

उत्तर- 

 
प्रश्न 6. ∫ dx

x+4−x2

2

0
 

उत्तर- 
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प्रश्न 7. ∫ dx

x2+2x+5

1

−1
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 8. ∫ (

1

x
−

1

2x2) e2x dx
2

1
 

उत्तर- 
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सही उत्तर का चयन कीणजए। 

प्रश्न 9. समाकलन ∫ (x−x3)
1
3

x4 dx
1

1

3

 का मान है: 

a. 6 
b. 0 
c. 3 
d. 4 

उत्तर- 
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प्रश्न 10. 
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उत्तर- 

 

प्रश्नावली 7.11 (पृष्ठ संख्या 363-364) 

ननणित समाकलन में गुििमस का उपयोग करते हुए प्रश्न में समाकलन का मान ज्ञात कीणजए- 

प्रश्न 1. ∫ cos2
π

2
0

x dx 
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उत्तर- 

 

प्रश्न 2. ∫ √sin x

√sin x+√cos x
dx

π

2
0

 

उत्तर- 

 
समीकरि (1) और (2) को जोडने पर 
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प्रश्न 3. 

 
उत्तर- 

 
प्रश्न 4. 

 
उत्तर- 
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प्रश्न 5. ∫ |x + 2|dx

5

−5
 

उत्तर- 
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प्रश्न 6. ∫ |x − 5|dx

8

2
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 7. ∫ (1 − x)ndx1

0x
 

उत्तर- 

 

प्रश्न 8. ∫ log(1 + tan x dx)
π

4
0
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उत्तर- 

 
प्रश्न 9. ∫ 𝑥√2 − x 

2

0
𝑑𝑥 

उत्तर- 

 
प्रश्न 10. 
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उत्तर- 

 
प्रश्न 11. 

 
उत्तर- 
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प्रश्न 12. ∫ x dx

1+sin x

π

0
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 13. 
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उत्तर- 

 
प्रश्न 14. 

 
उत्तर- 
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प्रश्न 15. ∫ sin x−cos x

1+sin x cos x

π

2
0

 

उत्तर- 

 
प्रश्न 16. ∫ log(1 + cos x)  dx

π

0
 

उत्तर- 
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प्रश्न 17. ∫ √x

√x+√a−x
dx

a

0
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 18. ∫ |x − 1|dx

4

0
 

उत्तर- 
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प्रश्न 19. िशासइए क्रक ∫ f(x)g(x) dx

a

0
= 2 ∫ f(x) dx

a

0
, यक्रि f और g को f(x) = f(a − x) एवं 

g(x) + g(a − x) = 4 के रूप में पररभाषषत क्रकया क्रकया गया है। 

उत्तर- 

 
f(a - x) = f(x) रखने पर और g(x) + g(a - x) = 4 से g(a - x) = 4 - g(x) रखने पर 

 
सही उत्तर का चयन कीणजए। 

प्रश्न 20. 
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उत्तर- 

 

 

 
प्रश्न 21. 
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उत्तर- 

 

प्रश्नावली 6.1 (पृष्ठ संख्या 369-371) 

प्रश्नों के फलनों का समाकलन कीणजए। 

SHIVOM CLASSES - WhatsApp for Notes (8696608541)

SHIV
OM C

LASSES

86
96

60
85

41



 

(156) 
 

समाकलन 07 

प्रश्न 1. 1

x−x3 

उत्तर- 

 
िनो पक्षों के गुिांक की तुलना करने पर, 

-A + B - C = 0 B + C = 0 और A = 1 

उपरोक्त समीकरिों को हल करने पर, 

 
समीकरि (i) से, 

 
प्रश्न 2. 1

√x+a+√x+b
 

उत्तर- 
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प्रश्न 3. 1

x√ax−x2
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 4. 1

x2(x4+1)
3
4

 

उत्तर- 

 
अंश और हर को x-3 स ेगुना करने पर, 
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प्रश्न 5. 

 
उत्तर- 

 
t3 को हर 1 + t से भाग िेने पर, 
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प्रश्न 6. 5x

(x+1)(x2+9)
 

उत्तर- 

 
⇒ 5x = A(x2 + 9) + (Bx + C)(x + 1) 

⇒ 5x = Ax2 + 9A + Bx2 + Bx + Cx + C 

िोनों पाक्सो के गुिांको की तुलना करने पर, 

A + B = 0, B + C = 5 और 9A + C = 0 

उपरोक्त समीकरिों को हल करने पर, 

 
समीकरि (i) से, 
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प्रश्न 7. sin x

sin(x−a)
 

उत्तर- माना (x - a) = t ⇒ dx = dt 

 

प्रश्न 8. e5 log x−e4 log x

e3 log x−e2 log x 

उत्तर- 

 
प्रश्न 9. cos x

√4−sin2 𝑥
 

उत्तर- 

 

SHIVOM CLASSES - WhatsApp for Notes (8696608541)

SHIV
OM C

LASSES

86
96

60
85

41



 

(161) 
 

समाकलन 07 

प्रश्न 10. 

 
उत्तर- 

 
प्रश्न 11. 1

cos(x+a) cos(x+b)
 

उत्तर- 

 

प्रश्न 12. x3

√1−x8
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उत्तर- 

 
प्रश्न 13. ex

(1+ex)(2+ex)
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 14. 1

(x2+1)(x2+4)
 

उत्तर- 

 
िोनों पक्षों के गुिांकों की तुलना करने पर, 

 
उपरोक्त समीकरिों को हल करने पर, 
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समीकरि (i) से, 

 
प्रश्न 15. cos3 xelog sin x 

उत्तर- 

 
प्रश्न 16. e3 log x(x4 + 1)−1 

उत्तर- 

 
प्रश्न 17. f ′(ax + b)[∫(ax + b)]n 

उत्तर- 
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प्रश्न 18. 

 
उत्तर- 
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प्रश्न 19. sin−1 √x−cos−1 √x

sin−1 √x+cos−1 √x
,x ∈ [0,1] 

उत्तर- 
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प्रश्न 20. √1−√x

1+√x
 

उत्तर- 

 
प्रश्न 21. 2+sin 2x

1+cos 2x
ex 

उत्तर- 
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प्रश्न 22. x2+x+1

(x+1)2(x+2)
 

उत्तर- 

 
िोनो पक्षों के गुिांकों की तुलना करने पर, 

 
समीकरि (i) से, 

 

प्रश्न 23. tan
−1√

1−x

1+x 𝑑𝑥 

उत्तर- 
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प्रश्न 24. 

 
उत्तर- 

 
प्रश्न 25. 
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उत्तर- 

 
प्रश्न 26. 

 
उत्तर- 

 
प्रश्न 27. 
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उत्तर- 

 
प्रश्न 28. 

 
उत्तर- 

SHIVOM CLASSES - WhatsApp for Notes (8696608541)

SHIV
OM C

LASSES

86
96

60
85

41



 

(171) 
 

समाकलन 07 

 
प्रश्न 29. ∫ dx

√1+x−√x
dx

1

0
 

उत्तर- 

 

प्रश्न 30. ∫ sin x+cos x

9+16 sin 2x
dx

π

4
0

 

उत्तर- 
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प्रश्न 31. ∫ sin 2x tan−1(sin x) dx
π

2
0

 

उत्तर- 

 
प्रश्न 32. ∫ x tan x

sec x+tan x
dx

π

0
 

उत्तर- 
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प्रश्न 33. ∫ [|x − 1| + |x − 2| + |x − 3|]dx

4

1
 

उत्तर- 
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प्रश्न 34. ससद्ध कीणजए: ∫ dx

x2(x+1)

3

1
=

2

3
+ log (

2

3
) 

उत्तर- 

 
िोनों पक्षों के गुिांकों की तुलना करने पर, 
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A + C = 0, A + B = 0 और B = 1 

उपरोक्त समीकरिों को हल करने पर, 

A = −1, B = 1 और C = 1 

 
अतः, यह ससद्ध होता है। 

प्रश्न 35. ससद्ध कीणजए: ∫ xexdx = 1
1  

उत्तर- 

 
खण्डशः समाकलन द्वारा 

 
अतः ससद्ध होता है। 

प्रश्न 36. ससद्ध कीणजए: 

 
उत्तर- 
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अतः, f(x) एक ववषम फलन है। 

 
अतः, यह ससद्ध होता है। 

प्रश्न 37. ससद्ध कीणजए: 

 
उत्तर- 

 
अतः, यह ससद्ध होता है। 

प्रश्न 38. ससद्ध कीणजए: 
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उत्तर- 

 
अतः, यह ससद्ध होता है। 

प्रश्न 39. ससद्ध कीणजए: 

 
उत्तर- 

 
खण्डशः समाकलन द्वारा 

 
अतः, यह ससद्ध होता है। 
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प्रश्न 40. योगफल की सीमा के रूप में ∫ 1e2−3x 𝑑𝑥 का मान ज्ञात कीणजए। 

उत्तर- 

 
सही उत्तर का चयन कीणजए- 

प्रश्न 41. 
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उत्तर- 

 
प्रश्न 42. 

 
उत्तर- 
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प्रश्न 43. 

 
उत्तर- 
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प्रश्न 44. 

 
उत्तर- 
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